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102 | 10° 106 103 102 107t | 1072 | 1073 | 107¢ | 107° | 10712
a*a¥ = a*tY a* — XY (a*)Y = a™¥ aX = 1
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b* b
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(a —b)? = a? — 2ab + b? (a —b)% =a®—3a%b + 3ab? — b3
(a+b)(a—b) = a? — b? a®+ b3 = (a+ b)(a® — ab + b?)
a® — b3 = (a—b)(a® + ab + b?)
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Funktioner
Rita linjen y=kx+m k=220
X2 —Xq
For vinkelrata linjer
k1 : k2 = _1
Polynom- y=a,x" +a,_1x" '+ a, ,x" %+ - +ayx™ " dirn € Z*
funktioner

Potensfunktioner y = Cx“

Exponential- y=Ca*dira>0,a#1
funktioner

Differential- och integralkalkyl

Derivatans

f(a+h)—f(a)_l. f(x) —f(a)
A = lim———

f'(a) = lim

definition a-x X —a
Derivator Funktion Derivata
x" (n € R) nx™1
ak* (a > 0) ka** -Ina
Inx (x > 0) 1
x
ekx kekx
sinx cosx
cosx —sinx
tan x 1+ tan®x = c0512 "
tan~!x 1
1+ x?
f) +9g(x) f)+9'()
f()-g(x) f) g+ f(x)g'(x)
19 (w0 CRORRE
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Kedjeregeln Omy = f(u) ochu = g(x) ar tva deriverbara funktioner sa galler for
y = f(g9(x))att

"=’ ' dy dy du
Y =f'(90)) g @eller === —

Integraler Integralkalkylens fundamentalsats
b = ’
J, fG) dx = [F(x)]g = F(b) — F(a) dar F'(x) = f(x)

Rotationsvolym,
. b .
skivmetoden 4 fa y?dx  rotation runt x-axeln

b ,
m [ x*dy rotation runt y-axeln

skalmetoden 21 f‘f xy dx rotation runt y-axeln
Partiell [ r@- gedx = Fe- 900 - [ F@)- g/ G0
integration
Primitiva
. Funktion Primitiv funktion
funktioner
k kx+C
kx®" (neR,n#—1) fex™ 1
+C
n+1
a®* (a>0,a#1) a** s
klna
1(x>0) In|x| +C
X
kx ekx
i Tt
sinx —cosx+C
CcoS X sinx + C
tan x —In(cosx) + C
tan~1x -1 1 2
x tan x+zln(1 +x°)+C
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Differential- Om y &r en funktion av x och ar deriverbar galler for:
ekvationer
med algebraiska Differentialekvationer av 1:a ordningen
losningsmetoder
y'+ay=0 y=Ce %
y' +ay = f(x) y = Ce™* + y,, dér y, beror pa vilken
typ av funktion som f(x) ar samt a.

Differentialekvationer av 2:a ordningen

y'+ay =0 y=Ci+ e
" i a a2
y'+ay' +by=0 r2+ar+b=0gerr=—gi\/(5) -b
Om
az X T2X
(5) -b>0nr#n y = Ce"* + Cre™
az rXx
(5) -b=0n=r y = e (Cx + G)
2
(g) —b<0mn,=ptiq y = eP*(C; cos gx + C, sinqx)

Separabla differentialekvationer

9y =f(x) JagOdy = [ f(x)dx
med numerisk Eulers stegmetod
osningsmetod 1 = f(x, ) steglingd h Vet = Y+ b f (s Yi)
Komplexa tal
Representation z=a+bi=re?” =r(cosv +isinv)
Argument argz = v, tanv = 2

Absolutbelopp |z| =r =+ a?+ b?

Konjugat z=a+bi & Z=a-bi
Riknelagar Zy " Zy =1 - 1y(cos(vy + vy) + isin(vy + vy))
Z1

T
21 (cos(v; — vy) +isin(v; — vy))
Z; T2

de Moivres formel z" = (r(cos v+ isin v))n = r"*(cosnv + i sinnv)
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Geometri
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Parallellogram

A = bh
h
—
b
Cirkel
A = nr?
0 =2nr =nd "
Prisma
V = Bh v
h

Pyramid
V= Bh

T3
Klot

3 43

-3
A = 4mr?
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Likformighet
Trianglarna ABC och
DEF ar likformiga.

a_b_c
d e f
C
b a
A - B
F
- d
D E

Topptriangel- och transversalsatsen

Om DE éar parallell

med AB galler C

DE CD CE

18— AC _ BC och

CD CE D E
AD ~ BE

Sidovinklar och vertikalvinklar
u + v = 180° sidovinklar

w = v vertikalvinklar

P

Kordasatsen
ab = cd

c
g b

Nit®
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Skala
Areaskalan = (Langdskalan)?

Volymskalan = (Langdskalan)?

Bisektrissatsen
AD _ AC

BD BC C

Likbeldgna vinklar och
alternatvinklar
L, skar tva parallella linjer L, och L

v=w L
u=w /(

U L,

Ls

Randvinkelsatsen
u=2v
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Pythagoras sats
a? + b? = c?

b
a

Langden av en kurva

b
s= f 14+ f'(x)?dx

a

Ay
y = f(x)

Cirkelns ekvation
(x—a)®>+(y—b)?>=r?

Ay

(a,b)

Y=

N

Trigonometri

- a
Definitioner sinv = —
c
b
cosv = —
c
a
tanv = —
b
Enhetscirkeln
sinv =y
COSV =x
Y
tanv =—
x
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Avstdndsformeln
d= \/(xz —x1)%+ (2 —y1)?

Mittpunktsformeln

Xt X ity
Xm =~ ochy,, = 5

Ay

(93m7 ym)

(@1, 91)

| B

(=,y)

L/
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Sinussatsen

Cosinussatsen

Areasatsen

Trigonometriska
formler

Exakta varden
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sinA _sinB _ sinC C
a b ¢
a? = b?+ c? —2bc-cosA
b a
_ab-sinC
2 A B B
sin?v + cos?v =1
sin(u + v) = sinu cosv + cosusinv
sin(u — v) = sinucosv — cosusinv
cos(u + v) = cosucosv —sinusinv
cos(u —v) = cosucosv + sinusinv
sin2v = 2sinv cosv
cos?v —sin?v (1)
cos2v =14 2cos?v—1 @)
1—2sin?v 3)
asinx + b cosx = csin(x + v)
b
diar ¢ =+/a? + b? ochtanv = -
v° 0° 30° | 45° | 60° | 90° | 120° | 135° | 150° | 180°
vrad | 0 T T T T 2n 3 S T
6 4 3 2 3 4 6
i 0 ! i V3 1 V3 i ! 0
sinv > % |7 - NG >
1 V3 ! ! 0 ! ! V3 1
cosv = | = — | —= ] _¥Y| -
2 | V2 | 2 2 V2 | 2
1 Ej 1
t 0 - 1 3 -3 | -1 -——= 1| 0
anv V3 Ve | V3 V3
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Talteori
Kongruens a = b(mod n) omn|(a — b)
Om a; = b;(mod n) och a, = b,(mod n) giller att
1. a; +a,; =b; + by,(modn)
2. ay-a, = by -by(modn)
Om a = b(mod n) galler att
3. ca = cb(mod n) for alla heltal c,
4. a® = b(modn) for allaheltal c,c = 0
Talfoljder Aritmetisk talfoljd

For en aritmetiskt talféljd, a,, a,, ... a,_1, an, darn € Z giller att
An+1 — a4, = d for alla tal i talfoljden.

n(a; +an)

Aritmetisk summa: s, = — s ==& +(n—1)d
Geometrisk talfoljd
For en geometrisk talféljd, a,, a,, ... a,,_1, a,, darn € Z giller att
a
Z“ =k, k # 1 for alla tal i talféljden.
n
: a; (k™ —1) _
Geometrisk summa: s, = =1 a, =a, - k"1
Kombinatorik
; !
Permutationer Pk =n (=1 (-2 . (i-k+D =g dar0<k<n
Kombinationer M _ P(n, k) _ n! N
C(n k) = (k) S TR T K= dir0<k<n
Mangdlara
Mingdoperatorer A och B dr delmédngder av grundméngden G.
ANB ={x|x € Aochx € B} AUB = {x|x € Aeller x € B}
A\B = {x|x € Aoch x & B} A¢ = {x|x € G och x ¢ A}
Delméangder Om kardinaltalet |A| i mdngden A ar n,n € N, dr antalet mdjliga
delméangder:

O () (o (P )+ ()=

Antalet dkta delmangder ar 2™ — 1.
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Beteckningar for N = {méangden naturliga tal}
viktiga méngder Z = {méangden heltal}, Z* = {n|n € Z,n > 0}
Q = {mangden rationella tal}

R = {mangden reella tal}

C = {méangden komplexa tal}

Statistik och sannolikhet

Standardavvikelse For stickprov géller

n—1

_ J(xl ~ D2+ (1~ D+ (g~ D

Ladagram ‘ Kvartilavstind ‘

] |

Minsta virde Nedre kvartil Median Ovre kvartil ~ Storsta virde

Normalfoérdelning

34,1 %

p—20 p—o H pto pu+2

s ; 1 _Lx=my?
Téthetsfunktion Flx) = oz(F)
for normalférdel- oV2n
ning

10
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