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Formelsamling för Matematik 5 
 

Aritmetik   

Prefix T G M k h d c m µ n p 

tera giga mega kilo hekto deci centi milli mikro nano piko 

10  10  10  10  10  10  10  10  10  10  10  
 

  

Potenser 𝑎 𝑎 = 𝑎  𝑎

𝑎
= 𝑎  

(𝑎 ) = 𝑎  𝑎 =
1

𝑎
 

 𝑎 𝑏 = (𝑎𝑏)  𝑎

𝑏
=

𝑎

𝑏
 𝑎 ⁄ = √𝑎 𝑎 = 1 

Logaritmer 𝑦 = 10 ⟺ 𝑥 = lg 𝑦 𝑦 = 𝑒 ⟺ 𝑥 = ln 𝑦 

 lg 𝑥 + lg 𝑦 = lg 𝑥𝑦 lg 𝑥 − lg 𝑦 = lg
𝑥

𝑦
 lg 𝑥 = 𝑝 lg 𝑥 

Absolutbelopp |𝑎| =
𝑎 om 𝑎 ≥ 0

−𝑎 om 𝑎 < 0
 

 
Algebra 

  

Regler 

 
(𝑎 + 𝑏) = 𝑎 + 2𝑎𝑏 + 𝑏  

(𝑎 − 𝑏) = 𝑎 − 2𝑎𝑏 + 𝑏  

(𝑎 + 𝑏)(𝑎 − 𝑏) = 𝑎 − 𝑏  

(𝑎 + 𝑏) = 𝑎 + 3𝑎 𝑏 + 3𝑎𝑏 + 𝑏  
(𝑎 − 𝑏) = 𝑎 − 3𝑎 𝑏 + 3𝑎𝑏 − 𝑏  
𝑎 + 𝑏 = (𝑎 + 𝑏)(𝑎 − 𝑎𝑏 + 𝑏 ) 
𝑎 − 𝑏 = (𝑎 − 𝑏)(𝑎 + 𝑎𝑏 + 𝑏 ) 

Andragrads-

ekvationer 

𝑥 + 𝑝𝑥 + 𝑞 = 0 

𝑥 = −
𝑝

2
±

𝑝

2
− 𝑞 

𝑎𝑥 + 𝑏𝑥 + 𝑐 = 0 

𝑥 = −
𝑏

2𝑎
±

√𝑏 − 4𝑎𝑐

2𝑎
 

Binomial-

satsen 

(𝑎 + 𝑏) = ∑ 𝑎 𝑏 = 𝑎 + 𝑎 𝑏 + 𝑎 𝑏 + ⋯ + 𝑏  
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Funktioner  

Räta linjen 𝑦 = 𝑘𝑥 + 𝑚 𝑘 =
𝑦 − 𝑦

𝑥 − 𝑥
 

 För vinkelräta linjer 

𝑘 ∙ 𝑘 = −1 

 

 

Polynom-

funktioner 

𝑦 = 𝑎 𝑥 + 𝑎 𝑥 + 𝑎 𝑥 + ⋯ + 𝑎  𝑥 , där 𝑛 ∈ ℤ  

 

Potensfunktioner 𝑦 = 𝐶𝑥  

 

 

Exponential-

funktioner 

𝑦 = 𝐶𝑎  där 𝑎 > 0, 𝑎 ≠ 1 

 

 

 

Differential- och integralkalkyl 
 

Derivatans 

definition 

 

𝑓 (𝑎) = lim
→

𝑓(𝑎 + ℎ) − 𝑓(𝑎)

ℎ
= lim

→

𝑓(𝑥) − 𝑓(𝑎)

𝑥 − 𝑎
 

 

Derivator Funktion Derivata 

 𝑥   (𝑛 ∈ ℝ) 𝑛𝑥  

 𝑎  (𝑎 > 0) 𝑘𝑎 ∙ ln 𝑎 

 ln 𝑥 ( 𝑥 > 0) 1

𝑥
 

 𝑒  𝑘𝑒  

 sin 𝑥 cos 𝑥 

 cos 𝑥 − sin 𝑥 

 tan 𝑥 1 + tan 𝑥 =
1

cos 𝑥
 

 tan 𝑥 1

1 + 𝑥
 

 𝑓(𝑥) + 𝑔(𝑥) 𝑓′(𝑥) + 𝑔′(𝑥) 

 𝑓(𝑥) ∙ 𝑔(𝑥) 𝑓′(𝑥) ∙ 𝑔(𝑥) + 𝑓(𝑥) ∙ 𝑔′(𝑥) 

 𝑓(𝑥)

𝑔(𝑥)
   (𝑔(𝑥) ≠ 0) 

𝑓 (𝑥) ∙ 𝑔(𝑥) − 𝑓(𝑥) ∙ 𝑔 (𝑥)

𝑔(𝑥)
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Kedjeregeln Om 𝑦 = 𝑓(𝑢) och 𝑢 = 𝑔(𝑥) är två deriverbara funktioner så gäller för 

𝑦 = 𝑓 𝑔(𝑥)  att 

𝑦 = 𝑓 𝑔(𝑥) ∙ 𝑔 (𝑥) eller 
d𝑦

d𝑥
=

d𝑦

d𝑢
∙

d𝑢

d𝑥
 

  

Integraler Integralkalkylens fundamentalsats  

∫ 𝑓(𝑥) d𝑥 = [𝐹(𝑥)] = 𝐹(𝑏) − 𝐹(𝑎) där 𝐹 (𝑥) = 𝑓(𝑥) 

Rotationsvolym, 

skivmetoden 

 
𝜋 ∫ 𝑦 d𝑥  rotation runt 𝑥-axeln 

𝜋 ∫ 𝑥 dy  rotation runt 𝑦-axeln 

skalmetoden 2𝜋 ∫ 𝑥𝑦 d𝑥  rotation runt 𝑦-axeln 

  

Partiell 

integration 
𝑓(𝑥) ∙ 𝑔(𝑥)d𝑥 = 𝐹(𝑥) ∙ 𝑔(𝑥) − 𝐹(𝑥) ∙ 𝑔 (𝑥)d𝑥 

 

Primitiva 

funktioner 
Funktion Primitiv funktion 

 𝑘 𝑘𝑥 + 𝐶 

 𝑘𝑥  (𝑛 ∈ ℝ, 𝑛 ≠ −1) 𝑘𝑥

𝑛 + 1
+ 𝐶 

 𝑎  ( 𝑎 > 0, 𝑎 ≠ 1) 𝑎

𝑘 ln 𝑎
+ 𝐶 

 1

𝑥
 ( 𝑥 > 0) ln |𝑥| + 𝐶 

 𝑒  𝑒

𝑘
+ 𝐶 

 sin 𝑥 − cos 𝑥 + 𝐶 

 cos 𝑥 sin 𝑥 + 𝐶 

 tan 𝑥 − ln(cos 𝑥) + 𝐶 

 tan 𝑥 𝑥 tan 𝑥 +
1

2
ln(1 + 𝑥 ) + 𝐶 

   



 
 
 

4 
©Teachiq AB 

Differential- 

ekvationer 

Om 𝑦 är en funktion av 𝑥 och är deriverbar gäller för: 

med algebraiska 

lösningsmetoder 

Differentialekvationer av 1:a ordningen 

 𝑦 + 𝑎𝑦 = 0 𝑦 = 𝐶𝑒  

𝑦 + 𝑎𝑦 = 𝑓(𝑥) 𝑦 = 𝐶𝑒 + 𝑦 , där 𝑦  beror på vilken 

typ av funktion som 𝑓(𝑥) är samt 𝑎. 

 Differentialekvationer av 2:a ordningen 

 𝑦 + 𝑎𝑦 = 0 𝑦 = 𝐶 + 𝐶 𝑒  

 
𝑦 + 𝑎𝑦 + 𝑏𝑦 = 0 𝑟 + 𝑎𝑟 + 𝑏 = 0 ger 𝑟 = − ± − 𝑏 

Om 

− 𝑏 > 0, 𝑟 ≠ 𝑟  𝑦 = 𝐶 𝑒 + 𝐶 𝑒  

− 𝑏 = 0, 𝑟 = 𝑟   𝑦 = 𝑒 (𝐶 𝑥 + 𝐶 ) 

− 𝑏 < 0, 𝑟 , = 𝑝 ± 𝑖𝑞 𝑦 = 𝑒 (𝐶 cos 𝑞𝑥 + 𝐶 sin 𝑞𝑥) 

 Separabla differentialekvationer 

𝑔(𝑦) ⋅ 𝑦′ = 𝑓(𝑥) ∫ 𝑔(𝑦) d𝑦 = ∫ 𝑓(𝑥) d𝑥 

 

med numerisk 

lösningsmetod 

Eulers stegmetod 

𝑦 = 𝑓(𝑥, 𝑦) steglängd ℎ 𝑦 = 𝑦 + ℎ ⋅ 𝑓(𝑥 , 𝑦 ) 

 
Komplexa tal 
Representation 𝑧 = 𝑎 + 𝑏𝑖 = 𝑟𝑒 = 𝑟(cos 𝑣 + 𝑖 sin 𝑣) 

 

Argument arg 𝑧 = 𝑣, tan 𝑣 =
𝑏

𝑎
 

 

 

Absolutbelopp |𝑧| = 𝑟 = 𝑎 + 𝑏  

 

 

Konjugat 𝑧 = 𝑎 + 𝑏𝑖  ⇔   𝑧̅ = 𝑎 − 𝑏𝑖 

 

 

Räknelagar 𝑧 ∙ 𝑧 = 𝑟 ∙ 𝑟 (cos(𝑣 + 𝑣 ) + 𝑖 sin(𝑣 + 𝑣 )) 

𝑧

𝑧
=

𝑟

𝑟
(cos(𝑣 − 𝑣 ) + 𝑖 sin(𝑣 − 𝑣 )) 

 

de Moivres formel 𝑧 = 𝑟(cos 𝑣 + 𝑖 sin 𝑣) = 𝑟 (cos 𝑛𝑣 + 𝑖 sin 𝑛𝑣) 
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Geometri 
 

Triangel 

𝐴 =
𝑏ℎ

2
 

 

 

 

Parallellogram 

𝐴 = 𝑏ℎ 

Parallelltrapets 

𝐴 =
ℎ(𝑎 + 𝑏)

2
 

 

 

 

Cirkel 

𝐴 = 𝜋𝑟  

𝑂 = 2𝜋𝑟 = 𝜋𝑑 

 

Cirkelsektor 

𝑏 =
𝑣

360°
∙ 2𝜋𝑟 

𝐴 =
𝑣

360°
𝜋𝑟 =

𝑏𝑟

2
 

 

 

Prisma  

𝑉 = 𝐵ℎ 

 

 

Cylinder 

𝑉 = 𝜋𝑟 ℎ 

𝐴 = 2𝜋𝑟ℎ 

 

 

 

 

Pyramid  

𝑉 =
𝐵ℎ

3
 

 

Kon 

𝑉 =
𝜋𝑟 ℎ

3
 

𝐴 = 𝜋𝑟𝑠 

 

 

Klot 

𝑉 =
4𝜋𝑟

3
 

𝐴 = 4𝜋𝑟  
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Likformighet 

Trianglarna 𝐴𝐵𝐶 och 

𝐷𝐸𝐹 är likformiga. 

𝑎

𝑑
=

𝑏

𝑒
=

𝑐

𝑓
 

 

 

 

 

 

 

 

 

Skala 

Areaskalan = (Längdskalan)  

Volymskalan = (Längdskalan)  

Topptriangel- och transversalsatsen 

Om 𝐷𝐸 är parallell  

med 𝐴𝐵 gäller 

𝐷𝐸

𝐴𝐵
=

𝐶𝐷

𝐴𝐶
=

𝐶𝐸

𝐵𝐶
 och 

𝐶𝐷

𝐴𝐷
=

𝐶𝐸

𝐵𝐸
 

 

 

Bisektrissatsen 
𝐴𝐷

𝐵𝐷
=

𝐴𝐶

𝐵𝐶
 

Sidovinklar och vertikalvinklar 

𝑢 + 𝑣 = 180° sidovinklar 

𝑤 = 𝑣 vertikalvinklar 

Likbelägna vinklar och 

alternatvinklar 

𝐿  skär två parallella linjer 𝐿  och 𝐿  

𝑣 = 𝑤 

𝑢 = 𝑤 

 

 

Kordasatsen  

𝑎𝑏 = 𝑐𝑑 

Randvinkelsatsen 

𝑢 = 2𝑣 
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Pythagoras sats 

𝑎 + 𝑏 = 𝑐  

 

 

 

Avståndsformeln 

𝑑 = (𝑥 − 𝑥 ) + (𝑦 − 𝑦 )  

 

Mittpunktsformeln 

𝑥 =
𝑥 + 𝑥

2
 och 𝑦 =

𝑦 + 𝑦

2
 

 

 

Längden av en kurva 

𝑠 = 1 + 𝑓 (𝑥) d𝑥 

 

Cirkelns ekvation 

(𝑥 − 𝑎) + (𝑦 − 𝑏) = 𝑟  

 

 

 

 

 

 
Trigonometri 

 

Definitioner sin 𝑣 =
𝑎

𝑐
 

cos 𝑣 =
𝑏

𝑐
 

tan 𝑣 =
𝑎

𝑏
 

Enhetscirkeln 

sin 𝑣 = 𝑦 

cos 𝑣 = 𝑥 

tan 𝑣 =
𝑦

𝑥
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Sinussatsen sin 𝐴

𝑎
=

sin 𝐵

𝑏
=

sin 𝐶

𝑐
  

 
Cosinussatsen 𝑎 = 𝑏 + 𝑐 − 2𝑏𝑐 ∙ cos 𝐴 

 

Areasatsen 𝑇 =
𝑎𝑏 ∙ sin 𝐶

2
 

Trigonometriska 

formler 

sin 𝑣 + cos 𝑣 = 1 

sin(𝑢 + 𝑣) = sin 𝑢 cos 𝑣 + cos 𝑢 sin 𝑣 

sin(𝑢 − 𝑣) = sin 𝑢 cos 𝑣 − cos 𝑢 sin 𝑣 

cos(𝑢 + 𝑣) = cos 𝑢 cos 𝑣 − sin 𝑢 sin 𝑣 

cos(𝑢 − 𝑣) = cos 𝑢 cos 𝑣 + sin 𝑢 sin 𝑣 

sin 2𝑣 = 2 sin 𝑣 cos 𝑣 

cos 2𝑣 =

cos 𝑣 − sin 𝑣    (1)

2 cos 𝑣 − 1          (2)

1 − 2 sin 𝑣           (3) 

 

𝑎 sin 𝑥 + 𝑏 cos 𝑥 = 𝑐 sin(𝑥 + 𝑣) 

där 𝑐 = 𝑎 + 𝑏  och tan 𝑣 =
𝑏

𝑎
 

   

Exakta värden 𝑣° 

𝑣 rad 

0° 

0 

30° 

𝜋

6
 

45° 

𝜋

4
 

60° 

𝜋

3
 

90° 

𝜋

2
 

120° 

2𝜋

3
 

135° 

3𝜋

4
 

150° 

5𝜋

6
 

180° 

𝜋 

sin 𝑣 0 
1

2
 

1

√2
 √3

2
 1 

√3

2
 

1

√2
 

1

2
 0 

cos 𝑣 1 
√3

2
 

1

√2
 

1

2
 0 −

1

2
 −

1

√2
 −

√3

2
 −1 

tan 𝑣 0 
1

√3
 1 √3 

Ej 

def. 
−√3 −1 −

1

√3
 0 
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Talteori   

Kongruens 𝑎 ≡ 𝑏(mod 𝑛) om 𝑛|(𝑎 − 𝑏) 

Om 𝑎 ≡ 𝑏 (mod 𝑛) och 𝑎 ≡ 𝑏 (mod 𝑛) gäller att 

1. 𝑎 + 𝑎 ≡ 𝑏 + 𝑏 (mod 𝑛) 

2. 𝑎 ∙ 𝑎 ≡ 𝑏 ∙ 𝑏 (mod 𝑛) 

Om 𝑎 ≡ 𝑏(mod 𝑛) gäller att 

3. 𝑐𝑎 ≡ 𝑐𝑏(mod 𝑛) för alla heltal 𝑐,  

4. 𝑎 ≡ 𝑏 (mod 𝑛) för alla heltal 𝑐, 𝑐 ≥ 0 

 

Talföljder Aritmetisk talföljd 

För en aritmetiskt talföljd, 𝑎 , 𝑎 , … 𝑎 , 𝑎 ,  där 𝑛 ∈ ℤ gäller att  

𝑎 − 𝑎 = 𝑑 för alla tal i talföljden. 

Aritmetisk summa: 𝑠 =
𝑛(𝑎 + 𝑎 )

2
    𝑎 = 𝑎 + (𝑛 − 1)𝑑 

Geometrisk talföljd 

För en geometrisk talföljd, 𝑎 , 𝑎 , … 𝑎 , 𝑎 ,  där 𝑛 ∈ ℤ gäller att  
𝑎

𝑎
= 𝑘, 𝑘 ≠ 1 för alla tal i talföljden. 

Geometrisk summa: 𝑠 =
𝑎 (𝑘 − 1)

𝑘 − 1
   𝑎 = 𝑎 ⋅ 𝑘  

 
Kombinatorik 

 

Permutationer 𝑃(𝑛, 𝑘) = 𝑛 ∙ (𝑛 − 1) ∙ (𝑛 − 2) ∙ … ∙ (𝑛 − 𝑘 + 1) =
𝑛!

(𝑛 − 𝑘)!
 där 0 ≤ 𝑘 ≤ 𝑛 

 

Kombinationer 𝐶(𝑛, 𝑘) =
𝑛

𝑘
=

𝑃(𝑛, 𝑘)

𝑘!
=

𝑛!

𝑘! (𝑛 − 𝑘)!
 där 0 ≤ 𝑘 ≤ 𝑛 

 
Mängdlära  

Mängdoperatorer 𝐴 och 𝐵 är delmängder av grundmängden 𝐺. 

 𝐴 ∩ 𝐵 = {𝑥|𝑥 ∈ 𝐴 och 𝑥 ∈ 𝐵} 𝐴 ∪ 𝐵 = {𝑥|𝑥 ∈ 𝐴 eller 𝑥 ∈ 𝐵} 

 𝐴\𝐵 = {𝑥|𝑥 ∈ 𝐴 och 𝑥 ∉ 𝐵} 𝐴 = {𝑥|𝑥 ∈ 𝐺 𝑜𝑐ℎ 𝑥 ∉ 𝐴} 

 

Delmängder Om kardinaltalet |𝐴| i mängden 𝐴 är 𝑛, 𝑛 ∈ ℕ, är antalet möjliga 

delmängder: 

𝑛

0
+

𝑛

1
+

𝑛

2
+ ⋯ +

𝑛

𝑛 − 1
+

𝑛

𝑛
= 2  

Antalet äkta delmängder är 2 − 1. 
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Beteckningar för 

viktiga mängder 

ℕ = {mängden naturliga tal} 

ℤ = {mängden heltal}, ℤ = {𝑛|𝑛 ∈ ℤ, 𝑛 > 0} 

ℚ = {mängden rationella tal} 

ℝ = {mängden reella tal} 

ℂ = {mängden komplexa tal} 

 
Statistik och sannolikhet 
Standardavvikelse För stickprov gäller 

𝑠 =
(𝑥 − �̅�) + (𝑥 − �̅�) + ⋯ + (𝑥 − �̅�)

𝑛 − 1
 

Lådagram 

 

 

Normalfördelning  

 

 

 

 

 

 

Täthetsfunktion 

för normalfördel-

ning 

𝑓(𝑥) =
1

𝜎√2𝜋
∙ 𝑒

∙
 

 


