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Aritmetik

Prefix

Potenser

Logaritmer

Absolutbelopp

Algebra
Regler

Andragrads-
ekvationer

Binomialsatsen
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1012, tera, T 103, kilo, k
10°, giga, G 102, hekto,
10%, mega, M
X
a*a¥ = a**Y a _ Xy
ay
a*b* = (ab)* at_ (g)x
b* b
y=10* = x=1gy
Igx+1gy =lgxy lgx —1gy =

aoma=0
lal = {
—aoma<?0

(a + b)? = a? + 2ab + b?
(a — b)? = a? — 2ab + b?
(a+b)(a—b) = a* — b?

x2+px+q=0
£ () -
n

(a+b)" = Z (Z) a~kpk = (:)l) a™ + (711

k=0

NS
NI s

X = —

1071, deci, d 107, mikro,
1072, centi, c 107%, nano, n
1073, milli, m 10712, piko, p
(@)Y = a® izt
a
al/™ =3/a a®=1
y=e*sx=Iny
lgxP =plgx

1x
gy

(a+b)® =a®+a?b+ab? + b3
(a —b)? =a®—a?b +ab? - b3
a®+ b3 = (a+b)(a® —ab + b?)
a® — b3 = (a—b)(a?+ ab + b?)

ax’+bx+c=0

_ b b2 — 4ac
R P
)a"‘lb1 + (Z) a»?p? + -+ (Z) "
1
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Funktioner
Rdta linjen

Polynom-
funktioner

Potensfunktioner

Exponential-
funktioner

Hyperboliska
funktioner

Gransvarden
I’Hopitals regel
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y=kx+m

For vinkelrata linjer

kl'k2=_1

Y= ApX™ + A XM+ x4

y =Cx%

y=Ca*dira>0,a+1

e¥ —e%
inh x =
sinh x >

hy = e*+e™*
coshx = >
. f) ()
lim lim

xocg(x)  x-eg'(x)

& exam.net

_Y2— W
X2 — X1

+ayx™ ", darn € Z*

Géller da f ochg ar deriverbara
funktioner, g'(x) # 0 och da

(%)

lim existerar

x—>c g'(x)
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Differential- och integralkalkyl

: a+h)—f(a x)— f(a
Derivatans f’(a) — limf( ) f( ) — lim f( ) f( )
definition h-0 h a>0  Xx—a
Derivator Funktion Derivata
x™,na€R nxn-1
a¥* a>0 ka¥* -Ina
Inx,x >0 1
b
ekx kekx
sin x COS X
sin"1x 1
V1 +x2
COoS X —sinx
cos™1x 1
v1+ x2
1
tanx 1+tan®x = —
0s?x
tan~ 1 x 1
1+ x2
sinh x coshx
cosh x sinh x
fx) +g(x) f'(x) + g'(x)
fx)-g(x) fl)- g+ fx)g'(x)
f(x) ffx)-g(x) = f(x)-g'(x)
9(0) (9)°

Kedjeregeln Om y = f(u) ochu = g(x) ar tva deriverbara funktioner sa giller for y = f(g (x)) att

’ ! li d}’ dy du
y' =f"(gx)) g’ (x)eller il
Tangerande plan Funktionen f(x,y) = z; tangeras i punkten (a, b) av planet z,, dar

z; = f(a,b) + fi(a) - (x —a) + fy(b) - (y — b)

till flervariabla
funktioner

©Teachiq AB
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Integraler

Primitiva
funktioner

Differential-
ekvationer

med algebraiska
I6sningsmetoder
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Integralkalkylens fundamentalsats

& exam.net

[ f() dx = [F(0)IL = F(a) + F(b) dir F'(x) = f(x) ocha < b

Partiell integration

ff(x) cg()dx = f(x) - G(x) —ff’(x)-G(x)dx

Funktion

k

kxm,nae Rn+1

a¥* a>0

1
—x%0
X

ekx

Inx, x>0
sinx
sin"!x
cos x
tan x

tan~ ! x

sinh x
coshx

tanh x

Om y ar en funktion av x och ar deriverbar

Differentialekvationer av 1:a ordningen
y +ay=0

—ax

y=~Ce

Primitiv funktion
kx+C

kxn+1

+C
n+1

akx

klna+C

In|x|+C

ekx

T-I_C
x-Inx —x+C
—cosx +C
xsinTlx+y1—x2+C

sinx + C

—In(cosx) + C
1
xtan~lx + Eln(l +x)+C

cosh x+C
sinhx + C

In(coshx) + C

y' +ay = f(x)
y = Ce™% +y,, dar y, beror pd vilken
typ av funktion som f(x) dr samt a.
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med numerisk
l6sningsmetod

Taylorutveckling

Maclaurin-
utveckling

©Teachiq AB

Differentialekvationer av 2:a ordningen
y'+ay=0
y = Cl + Cze_ax

y'+ay' +by=0

2 _ _ Ay (B
r“+ar+b=0gerr = Zi () b

2

Om

N2
(E) —b>0,1 #13y, y = Cie"* + Ce™*

a 2
(E) —b=0,1 =1, y=e™(Cix + Cy)

a 2
(E) -b<0,1,=pxiqy=eP*(C;cosqx + C,sinqx)

Separabla differentialekvationer
g -y =fx)

[s0ray = reax

Eulers stegmetod

y' = f(x,y) steglangd h

Ynt1 = Ynth (X Yn)

Om n € Z*kan en taylorutveckling av ordningen n av funktionen f kring punkten a
skrivas:

f(x) = T,(x) + Ry (x) dar

’ " (D)
F@ o L@ Y@
1! 2! n!

x—a)"

To(x) = f(a) +

ar taylorpolynomet av funktionen f och dar

f(n+1) (Zn)

(n+ 1) (x — o)™

Rn(x) =

ar Lagranges restterm, dir x < z,, < a. Géller under forutsittning att f har derivator
for alla ordningar n.

(n+1)

f(x) = M, (x) +JC(T(12)7!J-x"+1,dér0 <z,<xochneZ*
! 0 " 0 (n) 0

My (x) = £(0) +1 i!)x+f 2(! ) 2 + ---+fn—!()x"

Géller under forutsattning att f har derivator for alla ordningar n.
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Komplexa tal

Representation z=a+bi=re?” =r(cosv +isinv)

Argument argz=v, tanv= g

Absolutbelopp |zl =r = \/m

Konjugat z=a+bi © Z=a-bi

Riknelagar Zy - Zy =17 - 1y(cos(vy + v,) + isin(v; + v,))
Zy

T
—1(cos(v1 —v,) +isin(v; —vy))
Zz T

De Moivres formel z" = (r(cosv + isin v))n =r"(cosnv + isinnv) diarn € Z

Geometri
Triangel Parallellogram
bh A =bh
A = 7 h h
—
b
Parallelltrapets Cirkel
h(a + b) A = 112
A=—F— h d
0 =2nr =nd \</
] 4
b
r

Prisma
V = Bh

Pyramid
_ Bh

Cylinder
V =nr?h

b
a
b

Cirkelsektor

v
b= 360° 2nr
A= v . br
~360°" 2
“

3
Amantel = 21Th h

=

©Teachiq AB
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Klot

4mr3

A = 4nr? ‘ ’

Likformighet Skala

ég
C
Trianglarna ABC och u Areaskalan = (Langdskalan)?
e , b
DEF ar likformiga. Volymskalan = (Lingdskalan)3
Ab— B
F
/>\'\
D E
f

Amantel =Trs

b ¢

a— —
d e f

Topptriangel- och transversalsatsen Bisektrissatsen

Om DE ér parallell C A_D — ﬂ C

med AB galler BD BC

DE CD CE h

— =—=—0C

AB AC BC D E

CD _ CE / \

AD  BE A B A D B
Sidovinklar och vertikalvinklar Likbelagna vinklar och alternatvinklar

u + v = 180° sidovinklar L, skar tva parallella /L1
w = v vertikalvinklar M linjer Ly och Ly v I
v=w
w
u=w / L3

Randvinkelsatsen

Kordasatsen

ab = cd u=2v

Avstidndsformeln
d =0 —x)% + (y2 — y1)?

Mittpunktsformeln

Pythagoras sats
a? + b% = ¢?

“(;;)\

©Teachiq AB
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Langden av en kurva

b
s=f 14+ f'(x)?dx

Cirkelns ekvation Ay
(x—a)’+ (y—-hb)?=r?

Trigonometri

Definitioner sinv = @
c
b c
cosv = — a
c
a v
tanv = E b
by
Enhetscirkeln (,y)
sinv =y
A L
cosv = x 1 0
tanv = 4
x —
Sinussatsen sindA sinB sinC C
a b ¢
Cosinussatsen a®? =b%+c%?—2bc-cosA
. b a
Areasatsen T = ab - sin €
2
A B

©Teachiq AB
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Trigonometriska
formler

Exakta varden

Linjar algebra
Determinant

Matrisaddition

Matris-
multiplikation

Invers
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sin?v + cos?v =1

sin(u + v) = sinu cosv + cosusin v
sin(u — v) = sinucosv — cosu sinv
cos(u +v) = cosucosv — sinusinv
cos(u —v) = cosucosv + sinusinv

sin2v = 2sinv cosv

cos? v —sin®v
2cos?v—1
1 —2sin?v

Ccos2v =

asinx + b cosx = csin(x + v)

b
diarc =+/a? + b2 ochtanv =E

tanu + tanv

& exam.net

t =
an(u +v) 1+ tanutanv
tan( ) = tanu — tanv
antu—v ~ 1—tanutanv
v° 0° 30° 45° 60° 90° 120° 135° 150° 180°
vrad 0 T T T T 21 31 ST /i1
6 4 3 2 3 4 6
sinv 0 1 i V3 1 V3 i l 0
2 | V2 | 7 7 | V2| 2
cosv 1 V3 i 1 0 _l _L V3 -1
2 V2 2 V2 2
tanv 0 i 1 V3 Ej def. —/3 -1 _i 0
V3 V3
a b|_ .
c d| =ad — bc
[al bl] + [a bz] _ [al +a, b+ bz]
¢ dy c; dy c1+c, di+d,
a bl _Tka kb
k [c d] B [kc kd
[al bl] . [az bz] _ [al * az + bl * C2 al * b2 + bl * dz]
Cl dl C2 dz - Cl‘a2+d1'C2 Cl‘b2+d1‘d2
For matrisen A giller att A- A™1 = E.
9
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Talteori

Kongruens

Talfoljder

Kombinatorik
Permutationer

Kombinationer
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a = b(mod n) om (a — b)|n
Om a; = b;(mod n) och a, = b,(mod n) giller att

1. a; +a, = by + by(modn)
2. a,-a, = b, by,(modn)

Om a = b(mod n) galler att

3. ca = cb(mod n) for alla heltal ¢
4. a® = b°(mod n) for alla heltal ¢

Aritmetisk talf6ljd

For en aritmetiskt talfoljd, a,, a,, as, ...a,,_1, a,, darn € Z galler att
an41 — a, = d for alla tal i talféljden.

Explicit formel: a, = a; + d(n — 1)

Rekursiv formel: a,,,1 = a, +d

n(a; +a

Aritmetisk summa: s, = %

Geometrisk talfoljd

For en geometrisk talféljd, a, a,, as, ... a,_1, a,, darn € Z galler att

a;“ — k,k # 1 for alla tal i talf6ljden.
n

Explicit formel: a, = a; - k"1

Rekursiv formel: a,,,; = a, - d
a, (k" = 1)

Geometrisk summa: s,, = 1

(n—k)!

Pnk)=n-n—-1)-n—-2)-...(n—k+1) = dir0<k<n

dir0<k<n

n) _ P(n, k) B n!

o) = () == =

10
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Mangdlara

Mangdoperatorer

Delméangder

Beteckningar for
viktiga mangder

Statistik

Standardavvikelse

Ladagram

Normalfordelning

Tathetsfunktion
for normalfordel-
ning
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A och B dr delmangder av grundméngden G.
ANB = {x|x € Aoch x € B} AUB = {x|x € Aellerx € B}
A\B = {x|x € Aoch x & B} A¢ = {x|x € G och x & A}

Om kardinaltalet (antal element) i mangden A ar n,n € N, ar antalet mojliga
delméngder:

() + D+ +-+( )+ () =2
Antalet dkta delmangder ar 2™ — 1.

N = {mangden naturliga tal}

Z = {mangden heltal}, Z* = {n|n € Z,n > 0}
Q = {méangden rationella tal}

R = {mangden reella tal}

C = {mangden komplexa tal}

For stickprov galler

S_j(xl—f)2+(xz—f)2+---+(xn—f)2

n—1

Kvartilavstand ‘

e — e

Minsta virde Nedre kvartil Median Ovre kvartil ~ Storsta virde

Y

w—20 p—o Y nwt+o  u+20
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