1 Vilka tal mellan 100 och 200 ar primtal?

1 101,103,103, Ing,113 ,12% 131, 12% ,IVH,/‘M’,
ISI ,IS% /63, 16%, 1F3,/34,18 ,19/,197,/9%, /79

2 Vilket eller vilka av foljande tal ar delbara
med 3?

43,1 287, 325 972, 496 724

7. 1283 (1424847F = IS dddbwv med 3) .

3 Faktoruppdela
a) 327 b) 1890
c) 1287 d) 2048

Z. A/ 2104
V) 1890 - 20945 < 25 189252432255 3

¢/ 128%-3.42923.3143=22:311-13 =3 .43

) 2048 212"




4 Skriv som ett brak

a) ——— b) +
105 77 990 231
4. 4) _z __ 5 . Wz-s545 _ _ 53
3.5 7 /¥ 3.8 FM (155

by } S . 1F+530 . 119

y 4 O —

2338 33 2357 1 6930

5 Formulera en regel for delbarhet med 6.

5. owm talet a dbart wed bade 2 ol %,

6 Bestim den periodiska decimalutvecklingen
av
3 8 5
‘d) e b) = C) T
11 / 17

6. 4) 0.1% 1% 7%
bl 1,14128S% 14188%




7  Vilket braktal tal skrivs i decimalform
a) 0,275
b) 0,384615384...
¢) 0,2462462...

Ll 5.5/ //
Z f 36 y = N
ﬂ) 7 §$ S/ =Y 0238 7

k} X=z06 38G6/S
(0% = 35Yuls 38 ..,

¢
0K -x = 3f9¢6)5 => 999579« = 385461 S

t) X= 0,746,
V9 X = 246,246 ...
JoFDK - X = 246 => 9995 =246

X = ﬂz 3-8 . 82
919 33372 %23




Bestim den storsta gemensamma delaren till
a) 924 och 990
b) 366 och 782
c) 211 och 516

d) 97461 och 19635

§ @togbbrk : 50&( ) jmduk concuou JVisor
4) 4ed (924,99) = 66
b) 4 (36¢,381) =2
) 4ed(2h,506) = 1
d) G<d( 9461, 196358) = 3s3

9 Bestam virdet av det femte elementet om
element n ges av
a) a =3n-1
b) @ =n'-n
C) a = (n” + D/(n’ - 1)

d) a =(-1/2)"
4. a) ag=35-1=/4

V) aszs-n=12y

¢ ds.z(f’zﬂ)/(ff-u) = 219 = 13 )iz

s s _ L
&} 45’('2) "'Z;/ 37




10 Bestam ett uttryck for element n om monstret
fortsatter
) =152,.8,8,1%; ...
b) 2/3, 3/4, 4/5, 5/6, 6/7, ...
¢) 3,9, 27, 81, 243; v,
d). 3,14, 3,22, 3,30,:3,38, 3:46, ...

b, a) Au73n-4 w2y (aribuetisk talfy]d)

“
C) A,z 5 ) 4l

d| 4y7005n+32ec (s bt hdle Jul{;”b’d}

11 Bestim a . iden aritmetiska talfoljden om
a) a =26 och d = -4.
b) a =-8 och a, =-2.

c) a.=2872o0cha =3418.

Il al Ayz-qur3o
Ay * -4 1%+ 20 = - 3§

b)  a,=7u~lo
ﬂ,;z 'L’!'}"O “ﬁ

¢) 4= 3Y418-2892_ 136§
Y

A= 1565+ 8148 4,47 3145



12 Bestam det sjdtte elementet om

a) a=12,a =a +6

b) a =a,=1,a ,=a +a
C) (112—‘3/2,(1“1 ‘:-0.5-(1,.
I1. A

A, Astb = a1 =4, 4I§=4,42Y za430 = 47

2

“ 45*45314’ 24; = 47«“'41"'447'4'Z4(7';4¢“';4’ =8



13 Berakna

a) a,a ocha,oma ,=3a -4a och
a=1la =5

b) a,a,ocha,oma .=2a -a - 3a
ocha =5,a,=-3,a =7

Iz, 4)
é’t;" Zﬂi’lfﬂ““/f"‘f =

F

a;,7 7’/‘;"4417 3%~ 20 = |

/(; = 3/‘7’445 z ;4'4[’ 7”_5

b)

Ayz Uy~ 4y - 34,7 J413-1S = 2
4;:2@%/;4,194&4'{

A= TAg-a,-%ay = 12-2-20 =~




14 Avgor om talfoljderna ar geometriska,
aritmetiska eller ingetdera. Bestim om
mojligt en formel for element nummer ».
a) -100, 100, -100, 100, ...

b) -100, 100, 300, 500

¢) -100,-90,-81,-72,9, ...

WU B W SR

e) 5a+3,6a+57a+78a+9

.....

g X 2X } L
1) "‘?(‘ \l‘ \\‘.‘ y ..

4. &) Germenisk flfslid wed Jez -1
"
/Lnf (6D (1)
b) Aribnedisk le(l:lj& med =700
Ay> 209y - 3oV
) beomelnsk alfslid med k= oq

¢)  mjetden

J/ Avitmo sk 1Al fv”ljd dz a+2
Ay =0t 44 4|
e) Getme s l%l{o"ljé we k=g

"x
A, €




15 De aritmetiska talfoliderna
VT s

2,918, ..

har odndligt minga gemensamma tal.
Fie .
Bestim de tre minsta gemensamma talen.

s A, =111 -9
b, = Fm-S

- — -~ re - - ’1' ‘.
Ay=b, => 12v-4 =3m-S = =Mtz

Lost | Excel => $1,135 214

m n bm an

1 1 2 3
2 2 9 15
3 3 16 27
4 4 23 39
5 5 30 51
6 6 37 63
7 7 44 75
8 8 51 87
9 9 58 99
10 10 65 111
11 11 72 123
12 12 79 135
13 13 86 147
14 14 93 159
15 15 100 171
16 16 107 183
17 17 114 195
18 18 121 207
19 19 128 219
20 20 135 231
21 21 142 243
22 22 149 255
23 23 156 267
24 24 163 279
25 25 170 291
26 26 177 303
27 27 184 315
28 28 191 327
29 29 198 339
30 30 205 351
31 31 212 363
32 32 219 375
33 33 226 387




16 Ett bibliotek har for tillfallet 120 000 bocker.
De kommande aren planerar biblioteket att
kopa in 4 000 bocker per ar. Samtidigt slits
béckerna sa man raknar med att 2,5 % av
béckerna maste kasseras. Efter hur ménga ar

4ffar det att lika manga bocker som kops

o 6cker har biblioteket da?

kasseras? Hur manga b

[e. A,z 110 007

hy= 407D +0.975 4,
¢
Vid vilket W ay 0,025 4y = ltﬂv?

Lost | Excel => u=453 4r, a, = lbo owp

n an kasseras
0 120000 0
1 121000 3025
2 121975 3049
3 122926 3073
4 123852 3096
5 124756 3119
6 125637 3141
7 126496 3162
8 127334 3183
9 128151 3204



17 Ett nystartat tradgardsmasteri Planterar
30 000 kryddvixter for forsaljning c%e
kommande aren. Fran och med. ett ar efter.
planteringen saljer tridgardsmasteriet varJ.e
ar 10 % av sina vaxter och nyplanterar varje

0 ; :
ar 1000 st. Nar antalet vixter har minskat till

hilften av det ursprungliga maste en storre

. PRI :
nyplantering ske. Nar intraffar detta’

~ oy Gt e L e ia s Ny

I7. A, = 50 V¥
A,% 1OVD- P40 A4,
P , # 7
Vid villket u ar Aa,=1SPVD ¢

L;f(' i Excel = =13 Ar e{t:r ylauhrltf?w

30000
28000
26200
24580
23122
21810
20629
19566
18609
17748
16974
16276
15649
15084
14575

OO NOU B WNREO

N e e
B W N = O




r])'})lalllv; Aaapm ~-

18 Halveringstiden for ett radioaktivt amne ar
1 dygn. Anta att det idag finns 800 mg av
amnet. 1 star for antalet dygn fran och med
idag.

a) Angeen geometrisk talf6ljd som visar
hur mycket av amnet det finns de sex

forsta dygnen.

b) Skriven formel for hur mycket av imnet
det finns vid dygn 7.

¢) Efter hur manga dygn finns det 0,1
amnet kvar? Ao ol

Iy .
4) §eov,900 Zr), 150 ,S0,28  2,§

1’) au = S0V 0,5“

c) £ 98" = o) =%

0./
“Sm

uos

iy
\

= 1% dysu




19 Bestam ett uttryck for element 7 om monstret

fortsatter

) v2,/4,6,8,10,...
b) V2,2, 8,16, V32, .
¢) lg1,1g10,1g 100, lg 1 000, ...
d) a-ba,a+hb, ...

19 l«'t) ﬂw‘z‘/z—u
b) ana‘/z—‘:~.2_/‘

-
(y Ay = j fo = %[Iv“f/c;'): Bloﬂ‘rbl;’, - |

) a-ba,att, it =>
Ay A4nb-7b = 4+(u-2)b

20 1 ett tresiffrigt positivt heltal ar entalssiffran
lika med summan av de bida andra siffrorna.
Hundratalssiffran ar tva enheter mindre an ‘b “r [y Z’ 'lﬂ "'Y'to "' ’z)/"l
tiotalssiffran. Om man dividerar talet med
den mellersta siffran far man kvoten 71 och t s ”Z 7, -70 L

resten 3. Vilket ar talet?
| Ty -
| %21 1+ 2
Y

20,
t =X (obfy lo+2 v
Tt 7’2 Nizy-208 231y = 5= 258
X<y XK=$-2=3
S TR z2-345=8 t=358

4 4



21 For heltalet n géller att n = (mod 9).

a) Ange det minsta positiva heltal 7 # 5 for ]’p/HV({ (/{( /l

vilket detta giller. :
b) Ange det tal med minst absolutbelopP o

vilket det galler. Skﬂ/[l Vﬂ(dv l/t z g (Mﬂd 4)

2. Viltka fal har ftmtnsaus st

mwed 5 och delare 97
Lost [ Gessghrn iU a) 15, 1) Y

List
|2 = RemoveUndefined (Sequence(lf(Mod(k,delare) Z Mod(tal,delare),k,?).k.min.max))
- 529, -13,@5, 14) 23}
Number
O  delare = 9
O max =30
O min=-30
O tal=5



i © Bttty

© - ]letlb
22 Visa att talfoljden a, (a + b)/2, b ar aritl

1t.  4,z@tb)2-a=(Y-4)/c

d,= b- @+V)/2 #(V-4)1

- 2 v talfoljden
23 Visa att for positiva a och b s ar talfol
a, vab , b geometrisk.

Z;’ k"{é‘?z\/%

Kaz;ﬁ
zav )

dy=d, = anuehisle

Iz ky =2 5@0%@1'%514

5 : , ok

24 De fyra forsta termerna i en a.rltnfﬁflb =
talféljd ar a, x, b, 2x. Bestim forhallan
mellan g och p.

24, b-x=X~a




25 Visaatt a;, d,, Gy, ... bildar en geometrisk
walfolid om a, a, a,, ... dr en geometrisk

[\IHU]IJ
- Z 1 pa
2) th ﬂ¢ z A_L) ‘;k‘b = s
ar M

26 Skriv ett uttryck for alla tal storre an 80 som

ar delbara med 7.

26 K = §0 (mod F) k780

Ay= S4-1 403 = 3340}

27 Skriv ett uttryck {or det tjugonde talet i den
geometriska talfoljden

)

P ok K

17, k= A _alb’




28 Revisa med matematisk induktion att

v

8. Saks

7ed. I

s 0 ! (
h=zio 2 21 qLq okl
Z, M de
Iwhigaude
Suhsow galer for alla 1> |
3, Bevis
Yy o
O au bt ar Sankt  sa an doft
AR R (30 de
Weyr SamE for n4 1
2"ﬁ(m+|)f
. I
27 swt1)m, =>

Z_ .72 en

n+J

z_ 41 f:r/olla s | = Au&jﬂu"’é{’ W{? I/

41




29 a) Visaatt 13" - 13 dr delbart med 6.
b) Visa att (5 876 332)" - 5 876 332 ir delbart
med 6.
¢) For vilka heltal n storre an 1 dr n’ - n
delbart med 67

24. &) 1331 =13 ()31 = 1304206

b*‘) (0 =1)=n(nt)(8-1) z@p-1)-n-(n+1) =
= Ko (k#r) (K+z)
J’/mmf jzi’wm’c
=/ eley 1ddy
n(n 71 wrwmltmr produlen av 3
P/t vivmn dyn fﬂ/{/wk he =l ’falm
beslar di av ﬂubrﬁm ha | Jmmw 1'4(
och m wdda eller i udd ochh e jimnt tul
Pus M?ou aw h/ﬂ {tzld'vrw” ;?/V jamu( m
bliy fwmw )/mm M54 bliv
n(n*1) /d(h" Mf]mwf fal otlh ¢ fHgrSouc
.23 wy wmkwm =
Y d) mle/(!//wt' wed aka > |




30 Italfoliden 4, x, y, 18 bildar de tre forsta talen
en aritmetisk talfoljd och de tre sista talen en
geometrisk talfljd. Vilka varden dr mojliga
for x och y? '

%p. X'LI’Y’X = x= Y*4

\
A ()

y"‘: 2 =% ¥,

(X,¥) = ("é.y’;) etter (8,12)




31 Bestim de atta forsta elementen i en
aritmetisk talfoljd dar summan av det forsta
och sjunde elementet dr 40 och produkten av
forsta och fiirde elementet ér 160.

T= Ay 4,4 1 Ry A5, Ay y By yAgy oo
O}{ 4‘4’4;740
2/ 4"44‘-'"’0

44’&" . ﬂz"a‘ =7
Fr G

T=§,12,16,20,14,28,37, 26




32 Bevisa genom matematisk induktion att
143+6+...+n(n+1)/2=n(n+1)(n+2)/6.

37 . Saks

43404, 4 nn#) /2= v+ (n+2) /0
VL Kam skyiva$ 1434 b+, A (na)n//&z'f'n[nﬂ)/z, =7

43464, 4G -1n[24n(n4) ]|z - n(nr)n+2)[¢ = O

1. Bas

W=2 =~ 143-23.9/4+0 ol
7. Au!—wﬁaw ¢

Satsen 52)(&( fr ahia vz
3, Bevi$

¢/ P
P /ml@omdt’c ar sint  $a ar dek e
Sk 45y nel =>

L4346¢,, 4 n(ntt) [1 + (4 (Wt1)/6 - @41) (ne1) (n),;)/é:o

[+ 34064, 4 n(mﬂ)/z (40 +2) [2- nlnrs) (ns2) /¢ -@ 41 (n+ z)/zfc

= 43464, +nntdz- n(wsN(nt2)fe = O




33 Bevic: et .
Bf\ Isa genom matematisk induktion att
‘)l i ‘ﬁ ) .\
P+2'+3 t...o+n=n(n+1)/4

%3, Saks

P14 3; + 4 "= w(n “)4/4
VL lcau skysvas l;* z& ‘sz ,,,4(‘4-‘)& wo=>
422554, AWV 40 - n'(n+))]4 =0

A. Bas

Wzl =2 l+7,3~ zz,;i/c,zHX-ci,;o ‘,1‘,’
7 Anh’cﬁfwo@,
Satsen :,;dM fy alla ns
5, BeusS

P Mfﬂﬁxwdd ar saut ’xZ ;/V dek iven
Sank Py el =>

b4 1 1
1’} 2% 3 +,F ne (Wr!)"- @+ (n+t) /4 = ©

3 3 7 7
KIS 4, AN 4 )) - M”(Miﬁq' u(wtl)-(nﬂf’z— Vg
zAu+)?

€4
=> 42434 w4 = O




34 Rev g 5
Bevisa deriy eringsregeln
) , ? )
Dx" = p, med induktion.

34, Saks:
w -
Dx =z hx
“-f
9’(“"”)4 =D
1., A4S
[
nzi:, DXx=Jx"=1 olc,

J%Hu4aﬂbfﬁ?aWax,

3 K s
4] L ¢ - “4
Om sabsm awv saun ‘;Z W dey aven sauu FW 1545
n “ " " 4
Dx "'~(n+t)x = D(x/x) - nx -x
4 “ “
- 17}4”/)(4' )4“' ‘77"”7‘“’Xﬁ = P}‘”'x X =nx X =

2 #- “ “ Y
DK -ux 2K KUK 2 pX -y 20




35 Fiskeforeningen i Folkopinge planterar ett
ar fiskar i en damm. Antalet fiskar efter n ar } g
betecknas med a,. Foljande rekursiva formel /
beskriver fisktillstindet om inga fiskar far
fiskas: A/ Lf ﬂ
a,= 400 )
=a_ +0,10a, I(] -a /4 500)
a) Hur ménga fiskar planteras? b) [’ ;ﬂ ‘f A I'ts
Aran ntseum =0

b) Hur ménga fiskar kan det maximalt
finnas i dammen?

¢) Hur manga fiskar finns i dammen efter C} //z qﬂ (4’ X/)

10 ar?

Fiskeforeningen tillater att man varje ar tar
upp 25 fiskar.

Ay
d) Hur blir nu formeln fér a,? J/ ﬂ“ ,a 4, 0, ‘ 4 (l' #" l) -9 5,
e) Hur ménga fiskar finns efter 10 ar? "-J h" [I;W
f) Hur méinga fiskar kommer det maximalt

att finnas i dammen? e) ;6‘

Fiskeféreningen planterar istéllet in
200 fiskar/ar och tillater ett uttag pa

25 fiskar/ar.
g) Hur blir nu formeln fora ? /F) A1 L,m (‘1 1; t)

h) Hur méinga fiskar finns efter 10 ar?

i) Hur manga fiskar kommer det maximalt

att finnas i dammen? 414,;
A~ +0.14 - —
A . . I ﬁ} | 4;’,’ ntj( [t’(ﬂvl"' ‘?{

1 n anl an2 an3

2 0 400 400 400

3 1 436 411 611 '4) 3‘728

4 2 476 424 839

5 3 518 437 1083 ,

6 4 564 452 1340 Y 4 é ( Xq
7 5 614 467 1609 ('/ Z bopy s, ?)
8 | 6 667 484 1887

2 7 723 502 2172

10 8 784 _522 2459

11 9 849 543 2746

12 10 918 566 3028

13 11 991 590 3302

112, 110 4499 4228 5847

113 111 4500 4229 5847

114 112 4500 4229 5847

115 113 4500 4230 5847

116 114 4500 4230 5847

117 115 4500 4231 5847

110 q9 ACNN ATDH1 coa=?




