im i L D= SO 40 f(x)=2x+sinx
7. Bestam },n}(l) h ~ 3

(0/0/1)

f) =0

Lvier F - o) B M(z+’w‘“7h) = 24123
W0 p2e




En mingd komplexa tal som tillsammans formar bokstaven Z dr markerade 1 det
komplexa talplanet.

Im

Z

Re

a)  Vilket av alternativen A-I nedan visar den figur som bildas av konjugaten
till de tal som formar Z i figuren ovan?
H (0/1/0)

b)  Vilket av alternativen A-I nedan visar den figur som bildas da de tal som
formar Z i ursprungsfiguren ovan multipliceras med i?

) o

(0/0/1)
A B. C
Im Im Im
Z
Z Re Z Re Re
D. E.
Im Im Im
N
Re N Re S Re
G. H.
Im Im Im
S S
Re S Re Re
y /

Z =

3

, ad
z=-[2]- ¢ ¢

\

\Z|

Ce2,
&




9.  Ange en funktion f som har derivatan f'(x)= x2e

v +5 ‘%{'
= ‘£ / C/ (0/0/1)
173

10. Markera i det komplexa talplanet de komplexa tal z for

/
za+l >
vilka det giller att |z —4| = |z - 2i| % ~ /‘ L ~—~

EEEE / i l(wu)wilflwf(b-z}il

A [;‘-z,;"+ L = i (b-2)”

- / HEEE ~Sa+lt =z-4b 44

~2a+4=~b+ 1

Mla fed %J thjm bz24-3
upy fyllv/ vibliceret .

6.  Ange en kontinuerlig funktion f som ir definierad for alla x och har

irdemiingden —1< f(x) <7 ‘
virdemangden — 1< f(x) < f(x, ;41mx + 3 (0/0/1)




17. For de komplexa talen z, och z, gilleratt z, =z, -(1—-1) och att z, ligger1i
omradet 45° <argz, <135° 1 det komplexa talplanet.

Bestdm i vilket omrade i det komplexa talplanet talet z, ligger. (0/1/1)

/7, |

2,2 (M) (1-0) = a-ac+bith = g4b 4(b-a):

“
Qramses

T4 e -
AG2 =48 =2 azb 450 brp =7 WGz, =0

ﬂ’/jlt z ,;So -=> 42'!9 p 440/ 1470 = ﬂ‘j?ﬁz 40’

lss




11.

Il

x+1

For funktionen f giller att f(x)=

x—3
a)  Ange asymptoterna till funktionen f Endast svar krdvs (1/1/0)
b)  Skissa grafen till funktionen f och dess asymptoter. (072/0)

x+1

¢)  Losolikheten |f(x)|>3 dir f(x)= (0/0/2)

X—

A X223 peh vz | a.(ymphf&/
b) y K3

<) 1,3 =2 x41>7x-9

X%
x4 10 X<&

"_*'?/3 = £+1>9-3X
X~-3
Qx?f; xX>2Z

7<%<5 NFD

Y




12. Ekvationen z” =i ska undersokas for olika varden pa heltalet p .

For vissa vdrden pa heltalet p dr z; = c0s9°+1sin9° en l6sning till

ekvationen z?” =1

a) Visaatt detta g g,éillcr for p =50, det vill sdga visa att z, dr en

16sning till z 20 =i (0/2/0)

b)  Bestdm alla heltalsviarden pa p for vilka z, dr en 16sning

till ekvationen z” =i (0/0/2)

7
o Uzt b 2r)
2 z¢ ke Z

)
.E ) 4)
%:a , k=017, 49
( L ;
Z2=2€ =059 59

IR

(Z 4% 17)
f e‘( ke

/
78,0021
Utk 2]
Z;e,’f 11’ }k%0/1,2,,/,17’[

I‘I'k/‘ﬁ-":ﬁ
2y (e

L/ .
e - L

P=lo(1+4k) | k=o4,2, p-1




13. For polynomet p giller att p(z)= 2> +4z2° =222 -8
a)  Visa att (:2 +4) ar en faktor 1 polynomet p . (0/2/0)

b)  Los ekvationen z° +4z° —2z2 -8=0 (0/1/2)

7. a) 235

44| 5 s4zto227-8

—_ 2 447’
_2=2--%
-2727-8
0
Retzo => (?14”4) /‘;/( m falkor | r(z)

2 p)- (2%+4) (2%-2) =0 =>




n/6
14. Berikna j (2sin x + 5)cos x dx (0/0/2)
0

g,
S(m +S).casKds =

0
e 7

= J(Slf/wa)(‘!' gw!}()dx ’-[6{1:‘47(-»'-05'17‘] =
(1 : ‘

- /

- .1 _ 1,1
’5£ AR 2




10. Bestam |im g(h) - (0) om g(x)= 4x7 + sin 3x | (0/0/1)

h—0 1

0. 40 -q0e)  4hHsidl -0 s 3k
h h "

M, jd"l’:i‘o)g (7‘['3 z 3
h=>0 h

11.  Vilka tvd av foljande linjer A-F ir asymptoter till y = X 2_” L
A, x=0 '
B. y=0
C. x=1
D. y=-2x+l1
E. y=x-2
F.  y=2x-2 A ’ E (0/0/1)




18. BeréiknaJL i
f"(x)dx da f(x)=sin(m %)
2
(0/1/2)

[ '
J ‘“14x = {01 -f )

/
f&) - z#(st(ﬂx’/ =>

Jf ($)d% = -27 - p
= - 1%




19. Visa att funktionen f(x)= x> +3x? + ax saknar maximi- och minimipunkter
om a >3 (0/1/3)

11, {4 = 1x+6x ¥

') =0 => z(a&vzw«%) =0

Owme 4>3% sakuas uotm’fvlfleu

Om a=3 =2 X=z-J

f/(ﬂ"’ (2 b;‘jfe’ $idor onwr Xz
=7 {’lmlél'imm hw %(J/cﬂf it
hernsf pumhet da a=13




15. Lasse och Niklas ska losa foljande uppgift:

Undersok om funktionen f(x)=

antar nagot storsta viarde da x >0

X —

Lasse loser uppgiften sa har:

1
-F“) T Ix-~-§

‘(""):—(ax-s)‘ <0 e alla x .

Da ar avh\}mc‘e_ och har st stocsta vacde
i den yanstta Gndpunktten, dv.s. 50 x=0.

‘F(o\ = - -(S:
Svac:  Dek stocsta vardet ar S

s

Niklas sager att Lasses svar ér fel eftersom funktionen kan anta storre varden

an —%. Till exempel antar funktionen vardet 1 da x =3

Utred vilket fel Lasse gor i sin 16sning och 16s den givna uppgiften. (0/0/3)

5 460 o K«uﬁwemj (med e
asympbt o x=2.5) ochs kan dirfor
i denverns ver ally x|

Y

“
) saknar maxvarde
ookqfwwtioo e X+726




12.  For de komplexa talen z, och z, giller att z; =3i och |z;|=7
Bestiam det minsta virde som ‘:1 + :3| kan anta. L‘
(0/0/1)

2wz =7 eller -3 |242,),,.213i-3] = 4

13. Ange en primitiv funktion till f(x)= cos® 3x —sin? 3x

F( = Lguebx oo
—6

‘51 f(x) = €08 éx

18. Bestam eventuella maximi- och minimipunkter for funktionen f dar
f(x)==xlnx, x>0 (0/1/1)

f&) Way en Mﬂx;’m;’owkt

/ L L
t (’é){"‘é)’(&)e




19. Bestam alla heltal n >0 for vilka (1+1)" ar ett reellt tal. (0/1/1)

19 i LAk
(H’L = A8
W ik
[“'(iz A € “ =5
L’g Tk
C =a €" ~-|
Yy T 25k
A ey vl =2 ZFwm =

nz4k K heltn >0




20.

[ figuren visas grafen till funktionen y = 2% =3x? —3x+2

Los ekvationen 2cos’ x—3cos> x—3cosx+2=0 (0/0/2)

Cosx,=z -1 => X,~= W4 K 2y

(oS X,z 0.5 = ,4241% VAL

cos X2 2 > [fxlsk L?;:w/w:j




21. En funktion f har derivatan f'(x)=4x+ 6005'2l

a)  Visa att funktionen f inte kan ha nagon maximipunkt. (0/1/1)

b)  Undersok om f har ndgon minimipunkt. (0/0/2)

ARRVIRRE W EX ) 8-

f”(ﬂ?o by alla % = Waspun bk Sahwas

b} f(;q z %"wzw.’; + C

Termen 2141 /Zv’ n ‘7/0/437@,( med m%'u'?m/zfc § K20

Teomen 1280 2 vapieras mel #12 ochi =12 och
foljer pmiavel

Termen ¢ Zy (278 fyd i-chul;ﬁ [ pu st €

Vi Vaw aM¥ss shuba oss Gl ahr
Wk‘%ww f o ot e ucen

/ / 4
11+ ?Z vllkew wiva.




